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—1<sinx <1, ve cos >0 oldugundan <a, <—2 T olur.
COS — n 7 COS —

cosz [0,1] arahginda kesm azalan oldugu icin 0 < cos1 < cos <1

olur. Dolayisiyla
-1 an < 1

ncosl ~ ncosl

hm = = 0 oldugundan lim +——

lim an = 0 olur.

Cosl = 0 olur Sikigtirma Teoreminden

—3 merkezli bir kuvvet serisi oldugundan x = —3 igin yakinsaktir.

r # —3icin U, = % olsun.

— lim 2(v/n+ 1)z +3]
vn+1+1

olur. Oran testinden bu kuvvet serisi [z +3| < 1 i¢in mutlak yakinsak

ve |z + 3] > % igin waksaktir. Ug Noktalar x = f%, —I dir. :c = fg

igin seri Zﬁ sekline gelir. b, = % olsun. (an = \/ﬁ—i-l ol-
mak iizere) lim‘;—: = lim \/ﬁl = 1,0 < 1 < oo oldugundan Limit
Kargilagtirma Testinden Zan ve Y b, aym karakterdedir. p serisi

Teoreminden Z b (p=3 < 1) 1raksakt1r. Bu nedenle ) a,, de rak-
saktir. x = —< i¢in seri Z erl sekline gelir. p, = ﬁ dizisi

lim‘U"H 2z + 3|

Un

agikca azalandlr ve limp,, = hm f— =0 dir. I§aret Degigimli Seri

testinden 3 (—=1)"p, = 3. & f +1 serisi yakinsaktir. Kuvvet Serisinin
Yakinsaklik Arallgl.[—§, 2) dir.

cos? @ _ —cotf . —
—2cosfsinf 2 - 2tan€

tana:%—

olur.
tan f + tan o
1 —tanftan o

Burada tan9 + tana = 0 olmalidir. tan9 2tan0 = 0 olur Bu da
tan?0 =1, tang = i 1 . @ = + Arctan = 7 noktalarinda yatay teget
vardir.

0=m=tan¢ = tan(0 + o) =

(b) z = tan 4 olsun.

/1d97/2dzil/ 1 1
2+cosf 243 V) (H)P+1

0
2

V3

2 2
= — Arctanu + C = — Arctan(

V3 V3

tan 5

d 2/ L4
—dz=— | —— du
V3 V3 ut+1

)+ C



3. (a) fl(x) = \/ﬁ olur. Binom teoreminden:

1 = (-1
n=0

glx) = ZZOZO (_n%) % olsun. K.S.T-T.T.T den bu serinin yakinsaklik

yarigapl 1 dir ve

n

> /1
gy =3 (72 ) 43 Lo +3] < Licin
n=0
dir. (—4, —2) arahiginda ¢'(z) = f'(z) oldugundan O.D.T. nin bir so-
nucu olarak bir C' sabiti i¢in (her x € (=4, —2) i¢in) f(z) = g(z) +C
olur. z = =3 i¢in f(z) = g(z) = 0 oldugundan C' = 0 olur. Do-
. . o (1 3y2ntl
layisiyla her @ € (—4,—2) i¢in Arcsin(z 4+ 3) = Y07 ( i)%
olur.
(b) w=a?—1olsun. «/(z) = 2z dz oldugundan: [ x Arcsin(z? —1) dz =
% J Arcsinu du olur. Kismi integrasyon ile:

U
Arcsinu du = wAresinuy — | —— du
/ / V1—u?
d
= wArcsinu + / L wArcsinu + /1 —u?2+C
2\/v
Buradan:

1 1
/J?AI‘CSiIl(ZEz—l) dx = 5(1:2—1) Arcsin(x2—1)+§\/1 — (22 - 1)24C

4. (a) x+3=cost, y—1=+/sint, 0<t < olsun.
r=—-34+cost, y=1++vsint, 0<t<nm
(b) ZtL i basit kesirlere ayrigtiralim:
x+1 r+1 A Bz +C

-1 (z—-1)(22+z+1) x—1+x2+x+1

r+1=A@*+z+1)+ (z—1)(Bz+C)
den A = %, Bz—%, C’:—% bulunur.
z+1 2 1 1 2z +1 2 1
Y de== | —dz—= | =———dz=ZIn|z—1|—=In(z? H+C
/:103—1 =g | ——gde 3/:1:2+:13+1 x 3n\:1: | 3n(x—|—x+)—|—

5. (a) 2x+2%2—-3 = (z+1)?—22 oldugundan x+1 = 2secf olsun. (z—1 > 2
ise) vV2zx + 22 — 3 = 2tan 6 olur. dr = 2secftan6 df olur.

/ dx B / 2secftand db
V2r+a2—3 2tan0

= In |

= /sec@ df =1In|secf +tand| 4+ C

x+1+\/2w—|—x2—3
2 2

|+ C



(b) = > 1igin G(z) = [ {2 olsun. z > 1 igin X siirekli oldugundan, D-
LH.T.T. 2. Seklinden G’(z) = - olur. (D-LH.T.T. 1. Sekli veya Be-

lirli integralin 6zelliklerinden) F(z) = G(2x + 1) — G(x) oldugundan:

2
Flla) =26/ (22 41) — G'la) = ——2 L _ Y
In(2z+1) Inz In(2x+1)lnz

olur. F'(x) = 0 olmas1 ancak ﬁil = 1 ile miimkiindiir. Cézliimii: z =
1++v2olur (z=1-v2< 1dir) (G(z) = [ {,0 < a < 1 alsaydik

0 <z < 1igin G'(x), ve F'(x) eskisi gibi olurdu ve z = 1 — /2 < 0
ve £ = 1++/2 > 1 oldugundan hig bir kritik say1 olmazdi)



