MT 132 I. ARA SINAV (14 Nisan 2007) COZUMLER

yon G-
lim — 92T = lim —=5—
e 3
L' Hospital
: T : 1 1
ime oo gz~ = iMoo g = 355 =0
2 L'Hospital
i z 25 2¢ 2 | x 20—
limg 00 37 = Mg o0 7 m7 = maliMe—oo 37 = g0 = 0
oldugundan Fonksiyon Limiti-Dizi Limiti teoreminden lim g = 0 ve
. 2 . . . . . .
lim 77 = 0 Geometrik Dizi Teoreminden hm(%)” = 0 oldugundan
Limit teoreminden 5
3" —n . (3= 0-0
lim 5 oon_1 = lim 2 1 = T = 0 bulunur.
ne+2 w-2 0-3

w
3
Eﬁ
3 3

n=1
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bulunur. Oran testinden, bu kuvvvet serisi | — 2| < 3 i¢in mutlak
yakinsak, | —2| > 3 i¢in wraksaktir. Araligin u¢ noktalar @ = 2+3 =
—1 ve 5 olur. x =5 i¢in kuvvvet serisi > -, 1272 sekline gelir.
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In = 2 P

oldugundan, Karsilagtirma Testinden, kuvvet serisi x = 5 icin 1rak-

saktir. z = —1 igin kuvvet serisi Zzozl(—l)"h;TZ sekline gelir.

n > 3 igin

Inz , . 3—Inx o
fla) = Tz icin f'(x) = 578 x> e icin f'(z) <0

oldugundan [e3, +00) arahiginda f(x) azalandir. Dolayisiyla p,, = 182

n
dizisinin bir kuyrugu azalandir. limg_, | o 11;72 L' Hospital limg 4 oo 3%/5 =0
oldugundan limlgﬁ = 0 olur. i§aret Degisimli Seri Teoreminden
Zle(—l)"lgﬁ yakinsaktir.
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2. (a) Tegetin yatay olmasi ancak o = m—6 iken olur (« yarigaptan tegete
olan yénlii agidir). tan o = % oldugundan 228 = — sl glma)dyr,
2cosf = sin? 0 — cos20 = 1 — 2cos? 0, 2cos? 6 + 2cosf — 1 = 0 dan
cosf = \/3_1, 6 = =+ Arccos @ bulunur.
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(b) a, = “F6-@m oldugundan = olur. ve lim =3<1

oldugundan, Oran Testinden, seri yaklnsaktlr.
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3. (a) fl(x)= \/1—%7 = (1 + 2%)~2 oldugundan, Binom Serisinden

P =3 () =3 (F)e ol < viem
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gz) = Y07, (_5) Snrr Olsun. K. S. T.-T. T. Teoreminden bu
kuvvet serisinin de yakinsaklik yarigap: 1 dir ve |z| < 1 igin

g (@) =3, (72)3:2" = f'(z) dir. O.D. T. nin bir sonucu geregi,
her z € (—1,41) i¢in f(z) = g(x) + C olacak sekilde bir C € R
vardir. 2 = 0 almirsa sinh ™' 0 = 0 ve g(0) = 0 oldugundan C' = 0
oldugu bulunur. Dolayisiyla her z € (—1,+1) i¢in:
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elde edilir. Kuvvet serisinin yakinsaklik yaricap: 1 dir.

(b) u = 2% + 4 olsun. u'(x) = 2z oldugundan Degisken Degisikligi
yapilarak

/93 Arcsin(z? +4) dx /Arcsmu du

elde edilir. Kismi 1ntegrasyon ile
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olur.Yerine yazilirsa:
1
/a: Arcsin(z?+4) dx = 3 ((x2 + 4) Arcsin(z? +4) + /1 — (22 + 4)2>+C

4, 2* — 22 = 2%(x + 1)(z — 1) seklinde indirgenemez carpanlara ayrilr.

Integrandin basit kesirlere ayrigsmasi:
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seklindedir. Buradan

3x+1=Ax(x —1)(z+1)+ Blx—1)(z+

1)+ Cx?*(z — 1) + Da*(x + 1)

olur. x =0, x = —1, z = 1 yazilarak B = —1,C = 1,D = 2 bulunur
daha sonra da A = —3 bulunur.
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(z >  varsaylldiginda)
Va? —z = 1 tan6, du=dz = LsecOtan6 df, 22 — 1 = secf olur.
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