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1) a) 2 ≤ n ∈ N ise 1√
1

+ 1√
2

+ 1√
3

+ ... + 1√
n

>
√

n olduǧunu gösteriniz.

b) 1 ≤ k ∈ N ise
1
k!
≤ 1

2k−1

olduǧunu kanıtlayınız.

2) φ 6= S ⊆ R ve a ∈ R ise a + S ={a + s : s ∈ S} olarak tanımlanır. S alttan sınırlı ise a + S nin
alttan sınırlı ve

inf(a + S) = a + inf S

olduǧunu kanıtlayınız.

3) x ∈ R, x ≥ 0, n ∈ N ise xn − 1 ≤ nxn (x− 1) dir. Kanıtlayınız.

4) a ∈ (0,∞) olduǧuna göre {xn} dizisi

x1 =
1
2
(a + 1) ve n ≥ 1 için xn+1 =

1
2

(
xn +

a

xn

)

olarak tanımlanan dizi olsun.

a) Her n ∈ N için
√

a ≤ xn.

b) Her n ∈ N için xn+1 ≤ xn.

c) lim xn =
√

a.

5) a ∈ R ise lim an

n! = 0 olduğunu gösteriniz.

6) a ∈ R ve f : [a,∞) −→ [a,∞) artan bir fonksiyon olsun. x1 ∈ [a,∞) ve xn+1 = f (xn) olarak
tanımlanan (xn) dizisi için x2 ≤ x1 ise (xn) yakınsak olduǧunu kanıtlayınız.
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