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Ogrenci No Adi, Soyads :

Asagida verilen 6nermelerin bilindigini varsayarak sorular1 cevaplayiniz.
Sorularin cevaplarini, her sorunun hemen altinda ayrilan yere yaziniz. Bagka yerlere veya kagitlara yazilan cevaplar
kesinlikle okunmayacaktir. Bagarilar.

i) Her n € N igin
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ii) yeER, 0 <y ve %glnygy_l,

(Her soru 10 puan dir.)

1. (xy,) bir dizi olsun. 0 < r < 1 sabit bir say1 olsun.

(a) Her n € N igin |22, — 2| < 5= ve |w2p41 — 3| < oluyorsa () yakmnsak olabilir mi? Neden?

(b) Her n € N igin |22, — 2| < 5 ve |[@2n4+1 — 3| < 1 oldugu halde yakinsak olan bir dizi érnegi bulunuz.

2. z,=1n (1 + #) +In (1 + %) +...+1In (1 + n%) dizisinin limitinin % oldugunu kanitlayan agagidaki kanitdaki
bosluklar1 doldurunuz.

1<k<nolsun. 1 — Z—i < 1 oldugundan
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elde edilir. O halde (i) den dolay:

Bu egitsizlikler k£ = 1, 2, .., n i¢in toplanirsa



bulunur. lim = 5 ve lim = 0 oldugundan, Sandvi¢ Teoreminden

limz,, = % elde edilir.

3. fozl % serisinin raksak oldugunu kanitlayan agsagidaki kanitlardaki bogluklar: doldurunuz.

H,, bu serinin kismi toplamlar dizisi olsun. k € N ise (i4) de y =1+ % aliirsa
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bulunur. lim[In (.... + ....)] = oo oldugundan lim H,, = cc.olur. O halde seri wraksaktur.

4. Asagidaki ifadelerdeki bogluklar1 doldurunuz.

(a) (R nin tam olma 6zelligi) R de.......... olmayan ve {istten .................... olan her kiimenin bir en ....................
................................... vardir.

(b) (zp) bir dizi ve 2 € R olsun. lim z,, = = olmas igin gerek ve yeter kogul verilen her ....... > .. icginn € N
Ve N > e oldugunda |....... — e [ i olacak gekilde bir .......... € N olmasidir.

(¢) (z) bir dizi olsun. (x,) nin bir Cauchy dizisi olmasi igin gerek ve yeter kogul verilen her ....... > i¢in
n,meNvenm> ... oldugunda |....... — e [ oo olacak gekilde bir .......... € N olmasidir.

(d) (Azalan diziler i¢gin Monoton Yakinsaklik) (z,,) monoton azalan bir dizi olsun. (2,) «..cccocvveeienies ceveniiiniiiniieneen

1S€ (Tp) wovverveereerneen. ve
dir.

(e) Y07 an serisi verilsin. n € Nigin 4, = a1 + .. + a,, ise (A,) ye serinin ........cccccocees cvvcccoininn,
.................... denir. Serinin yakinsak olmasi igin gerek ve yeter kosul (A4,,) nin ...................olmasidir. Bu

durumda serinin toplami ...................... olarak tanimlanir.

9. Zzozl m serisinin toplamini hesaplayan asagidaki islemlerdeki bosluklar: doldurunuz.



A, =a1+..+a, olsun. a, = m = % < L — L > oldugundan
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olur.

- oo i n(an — any1) serisi yakinsak ve toplami S olsun. (na,) dizisi yakmsak ve limna, = a ise >~ a, de
yakinsak oldugunu gosteren ve serinin toplamini bulan agagidaki iglemlerdeki bogluklar1 doldurunuz.

Sp = p_1 k(ag —apy1) ise im S, = S dir. 4,, =ay + -+ + a, olsun
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