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Problemler 2

)R bir halka, U da R nin bir ideali olsun. 1 € U ise U = R oldugunu
gosteriniz.

2) F bir cisim ise F' nin {0} ve F' diginda ideali olmadigim gosteriniz.

3)Bir cismin her homomorfizminin bir izomorfizm veya her elemam sifira
goturdiiglinii gosteriniz.

4)(R,+,.) birim elemanh bir halka olsun. R deki iglemleri kullanarak yine R
tizerinde @ ve © islemlerini

abb=a+b+1, a®b=ab+a+D
olarak tanimlayalim. Bu halkay1 (}N%, P, @) ile gosterelim. R nin R ye izomorfik

oldugunu gosteriniz. (R ve R kiimleri ayni kiimeler sadece tizerlerindeki iglemlerin
fakli olduguna dikkat ediniz.)

5)Asagidaki fonksiyonlarin birer halka homomorfizm oldugunu gosteriniz. Cekirdegini
ve gorlintli kiimesini bulunuz.

a)p: F(R) — R ; 9 (f) = £(0)

by :RxR—=R; p(zr,y) ==

C)A:{[g 8]:3@6R} C M, (R) olmak tizere p : R — A ; ¢ (z) =
z 0
0 0
d)B:{[m 2}:xER}QMQ(R)olmakﬁzere¢:RxR—>B;go(x,y):

z 0
{ 0y }

6) R birim elemanh bir halka ve f : R — S bir homomorfizm olsun. f(1) in
G nin birim eleman oldugunu fakat f(1) in .S nin birim eleman1 olmak zorunda
olmadigini gosteriniz. (Burada Gy = f (R) dir.)

7) D kiimesinin belirli bir alt kiimesi C' olmak tizere h : Po — Po dontigimiinii
h(A) = AN D olarak tanmimlayalim. A nin bir homomorfizm oldugunu gosteriniz.
Cekirdegini ve goriintii kiimesini bulunuz.

8) A ve B herhangi iki halka f : A — B bir homomorfizma ise agsagidakileri
ispatlayiniz.

i) f(A) kiimesi B nin bir alt halkasidir.

i) f(0) =0

iii) A degismeli ise f(A) kiimesi de degigsmelidir.

9)B = {[ _ab 2 } ta,b e R} C M, (R) olmak tizere f : C' — B ; fonksiy-
onunu f (a + bi) = [ _ab 2 } olarak tanimlarsak f nin bir izomorfizm oldugunu
gosteriniz.



10) A = {(z,2):x € Z} C Z x 7Z alt halkasinin Z ye izomorfik oldugunu
gosteriniz.

11) A bir degismeli halka ve J de onun bir ideali olsun. J nin radikalini
R(J) ={a€ A: birn € Z igin a" € J} olarak tanimlayalim. R (J) nin A da
bir ideal oldugunu gosteriniz.

12)A ve B herhangi iki halka f : A — B bir érten homomorfizm ve J de A
nin bir ideali olsun. Eger K, C J ise f(J) kiimesi B nin bir idealidir.

13) M [0,1] ile [0,1] araliginda tanimh tiim gergel degerli siirekli fonksiy-
onlar halkasim gosterelim. Bu halkada A = {f € M[0,1]: f () =0} olarak
tanmimlanan A kiimesinin bir ideal oldugunu gosteriniz.



