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3. Elementer Fonksiyonlar
€22t 4 5| < €2* 4 2 oldugunu gbsteriniz.

Agagidaki denklemlerin ¢6ziim kiimelerini bulunuz:
a)e* =i b)e=-3 c)ef=1—1

(a) u(z,y) = Re(ez) fonksiyonunun harmonik oldugu kiimeyi bulunuz. Neden
harmonik oldugunu agiklayiniz.

(b) f(2) = u(x,y) + iv(z,y) fonksiyonu bir D bélgesinde analitik olsun.
G(z,y) = " cosv(z,y), H(x,y) = e“@¥ sinv(z,y) fonksiyonlarmn D
de neden harmonik olduklarini ve H fonksiyonunun neden G nin harmonik
eslenigi oldugunu aciklayiniz.

Asgagidaki denklemlerin ¢6ziim kiimelerini bulunuz.
a) log(z —1) =4m b) Log(z+ 1) + Log z = i}

. Logaritmik fonksiyonun log z = In|z[+i6, |z| > 0, =F < @ < 2% dahm kullanarak

agagidakileri hesaplayimiz:

) log(i?) ve 2log i

(a
(b) log(1 —iv/3)? ve 2log(1 — iv/3)
(c 1

) log(i2) ve 3logi

2z = x + 1y noktast o < y < a4 27 yatay seridinde bulunsun.
logz=Inr+10, r >0, a <y < a+ 27 dal igin log e* = z oldugunu gosteriniz.

(a) Log(z — i) fonksiyonunun, y = 1, = < 0 yar1 dogrusu diginda her yerde
analitik oldugunu gosteriniz.

(b) %ﬁ:‘l) fonksiyonunun &;) noktalar1 ve y = 0, z < —4 kiimesi diginda
her yerde analitik oldugunu gosteriniz.

Gergel kismi u(x,y) = In(z? + y?) olan analitik bir fonksiyon bulunuz.

Re(log(z — 1)) = :In((z — 1)* + y?), (2 # 1) oldugunu gosteriniz. Bu fonksiyon
z # 1 i¢in neden Laplace denklemini saglar? Aciklayiniz.

Asgagidakilerin esas degerini bulunuz:

2) (5(-1-iv3)"™ b)(~1+ VB>

¢ = a + b verilmig bir karmagik say1 olsun. Ayrica ¢ ¢ 7Z ve i¢ ¢ok degerli olsun.
|i¢| nin biitiin degerlerinin ayni olmasi igin ¢ tizerinde hangi kogullar konmahdir?

f'(2) tiirevinin var oldugunu kabul edelim. ¢/*); (¢ € C) nin tiirevini bulunuz.
Asagidakileri gosteriniz:

(a) |sinhy| < |sinz| < coshy
(b) |sinhy| < |cosz| < coshy

sin Z ve cos z fonksiyonlarinin hig bir yerde analitik olmadiklarini gosteriniz.
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Asgagidakileri gosteriniz:
a) sinhz =sinhz  b) coshz = coshz

Agagidaki denklemlerin ¢6ziim kiimesini bulunuz:

Asagidakileri hesaplayiniz:

a) Arccosi

(a)

(b) Arcsin /2
(c) Arctan(1+ i)
(d) cosh™(—1)
(e) tanh™'(0)



